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MATHEMATICAL :
OLYMPIAD o
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12. heinakuuta 2006

Tehtava 1. Kolmion ABC sisdan piirretyn ympyran keskipiste on I. Kolmion sisapiste
P toteuttaa ehdon
/PBA+ /PCA = /PBC+ ZPCB.

Osoita, ettd AP > Al ja ettd yhtasuuruus vallitsee, jos ja vain jos P = 1.

Tehtava 2. Kutsumme saannollisen 2006-kulmion P lavistajaa hyvaksi janaksi, jos sen
paatepisteet jakavat P:n piirin kahteen osaan, joista kumpikin koostuu parittomasta maa-
rasta P:n sivuja. Myo6s P:n sivuja pidetdaan hyvind janoina.

Monikulmio P jaetaan kolmioiksi 2003:1la lavistajalla, jotka eivat leikkaa toisiaan P:n

sisalla. Maarita sellaisten jaossa syntyvien tasakylkisten kolmioiden, joiden sivuista kaksi
on hyvia janoja, suurin mahdollinen lukumaara.

Tehtava 3. Maarita pienin reaaliluku M, jolle epayhtalo
lab(a® — b?) + be(b? — ¢2) + ca(c® — a®)| < M(a® + b? + ¢?)?

toteutuu kaikilla reaaliluvuilla a, b ja c.

Tyoaikaa 4 tuntia 30 minuuttia.
Jokaisen tehtavan maksimipistemaard on 7.

day: 1
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